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Resumen: Transformaciones de una funcion

El tema de transformaciones geométricas se estudiard mas adelante con mas detalle. Lo que se estudiard ahora
son las modificaciones que sufre una funcién cuando se varia losn coeficientes a, b, ¢, d tal que

f(x)=avbr+ctd

Traslacion vertical

fla)=Va+d s
La gréfica de f se traslada d unidades:
Hacia arriba of V2
g(x) = Va +2

Hacia abajo si
h(z) =& —2

Comparemos respecto f(x) = vz

Traslacion horizontal

flx)y=vVztec
La grafica de f se traslada c unidades:

Hacia la izquierda
glx) =+vVax+5 /
Hacia la derecha -

Comparemos respecto f(x) = vz
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Reflexion
f(z) = aVbe.
La grafica de f se puede reflejar
cuandoa=-10b=—1.
Reflexion respecto al eje YV N
VvV —a

g(x) =v—x

Reflexidn respecto al eje X =
h(z) = vz

Comparemos respecto f(x) = /z

Homotecia vertical

f(z) = ava

La grafica de f se contrae o dilata
verticalmente segun en valor de a.

Dilatacion o estiramiento
g(z) =2V >

Contraccion o encogimiento N

—
(1]

Comparemos respecto f(x) = /z

Homotecia horizontal
fl@) = Vbx

La grafica de f se contrae o dilata
horizontalmente segln en valor de b.

Dilatacién o estiramiento
g(x) =Tz -

Contraccién o encogimiento N

~
>
—~
~
I

~ =

-
=1l

%)

Comparemos respecto f(x) = /z
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Ejemplos

Con lainformacion de la transformacion de la funcién raiz cuadrada, determine las intersecciones con los ejes
y la grafica correspondiente.

1) flz)=—Ve-2+1, 2) f(z)=+v-z+5-3.

Dominio: Dy = [2, +0o0]. Dominio: Dy =] — 0o, 5]

Interseccion con el eje y : (0, y)

f(0)=v=0+5-3=+5-3=~ —0,764

Interseccion con el eje y : (0,y)

Note que no existe interseccion con el eje y

PUES X'hunca €s cero. La interseccion con el eje y es (0, —0,764)

. . Interseccion con el eje 2 : (2,0
Interseccion con el eje z : (z,0) ) (,0)

=0=—-Vr-2+1 =0=v-2+5-3
=0-—1=—yVz—2 =0+3=v—2+5
= 1=—Vi-2 =3=+v-z15
=>1=Va-2 =32 = (V=z+5)?
=12 = (yr — 2)? =9=—-2+5
=>1l=x-2 =90-5=—x
=14+2=2 = —4=z
=x=3 =>z=-4

La interseccion del eje x es (3,0) La interseccion del eje x es (-4,0)

, ., , Graficamente la traslacion se veria:
Graficamente la traslacién se veria:

1
\ ‘ T o 7 ; I : ; ;
. 0 ! 2 \ \
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fa
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3) Sea f(x) = 2v/x — 1+ 3, Dominio: Dy = 1, +00].

a. Determine el tipo de transformacion que se aplicd a g(z) = /z
b. Grafique la funcién f(xz) = 2y —1+3
c. Determine el &mbito de f

Solucioén:

a. La funcién g se trasladé una unidad a la derecha. Luego, se dilaté verticalmente con ¢ = 2. Finalmente, se
trasladé 3 unidades hacia arriba.

b. Graficamente, la funcién f se veria:

Paso 1: Graficar /x. Paso 2: Graficar vx — 1.
3 34
2
2_
1
1
2 1 0 1 é 3 4
1 10 L 3 4
-2 1
Paso 3: Graficar 2v/x — 1. Paso 4: Graficar 2/x — 1 + 3.
3]
2- 5
1
2 1 [u] ‘II I 2 3 4
-1
-2 4 1

c. Para hallar el ambito de f se puede leer la grafica de abajo hacia arriba. Note que el valor mas bajo respecto
al eje y corresponde a f(1) = 3y la funcién crece hacia +oc.

Por tanto Ay = [3, 00|
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Practica:
Transformaciones de la funcion inversa

Indicaciones generales

Realice en su cuaderno todos los procedimientos necesarios para llegar a la solucién correcta.
1. Sea f(z) = /z + 2, Dominio: Dy = [0, 4+00]

a. Determine el tipo de transformacion que se aplicé a g(z) = /.
b. Grafique la funcion f(z) = /z + 2.

2. Sea f(z) = y/z, Dominio: Dy = [0, +o0[. Aplique a f(x) una traslacién de 3 unidades hacia arriba.

a. ;Cudl es el criterio de la funcion trasladada?

b. Grafique la funcién trasladada.

3. Sea g(z) = /z, Dominio: D, = [0, +o00[. Aplique a g(x) una traslacién de 5 unidades hacia abajo.

a. ¢Cudl es el criterio de la funcién trasladada?
b. Grafique la funcién trasladada.

4. Sea f(z) = v/x + 3, Dominio: Dy = [—3, +o0|

a. Determine el tipo de transformacion que se aplicé a g(z) = /z.
b. Grafique la funcién f(z) = vz + 3.

5. Sea g(x) = v/x — 6, Dominio: D, = [6, +o0|

a. Determine el tipo de transformacion que se aplicé a f(z) = /z.
b. Grafique la funcién f(x) = vz — 6.

6. Sea f(x) = +/z, Dominio: Dy = [0, +oc[. Aplique a f(z) una traslacién de 4 unidades hacia la izquierda.

a. ¢Cudl es el criterio de la funcién trasladada?
b. Grafique la funcién trasladada.

7. Sea g(x) = y/z, Dominio: D, = [0, +oo[. Aplique a g(z) una traslacién de 8 unidades hacia la derecha.

a. ¢Cudl es el criterio de la funcién trasladada?
b. Grafique la funcién trasladada.

8. Sea f(x) = v/—x + 2, Dominio: Dy =] — o0, 2]
a. Determine el tipo de transformacion que se aplicé a g(z) = /.
b. Grafique la funcién f(z) = v—x + 2.
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9. Sea f(z) = —vx + 2, Dominio: Dy = [—2, 400

a. Determine el tipo de transformacion que se aplicé a g(z) = /.
b. Grafique la funcién f(z) = v—x + 2.

10. Sea f(z) = /=, Dominio: Dy = [0,+o0|. Aplique a f(z) una reflexién con respecto al eje y y una
traslacion de 3 unidades hacia la derecha.

a. ¢Cudl es el criterio de la funcidn trasladada?
b. Grafique la funcién trasladada.

11. Sea f(z) = /z, Dominio: Dy = [0, +o0|. Aplique a f(z) una reflexién con respecto al eje x y una
traslacion de 3 unidades hacia la derecha.

a. ¢Cudl es el criterio de la funcidn trasladada?

b. Grafique la funcién trasladada.

12. Sea f(z) = y/z, Dominio: D; = [0, +o0]. Aplique a f(z) una traslacion de 2 unidades hacia arriba y 7
unidades hacia la derecha.

a. ¢Cudl es el criterio de la funcion trasladada?

b. Grafique la funcién trasladada.

13. Sea f(x) = \/x, Dominio: Dy = [0,+4o0]. Aplique a f(z) una traslacion de 3 unidades hacia abajo y 5
unidades hacia la derecha, ademas aplique una reflexién con respecto al eje y.

a. ¢Cudl es el criterio de la funcién trasladada?
b. Grafique la funcién trasladada.

14. Sea f(z) = v/—x + 7 — 7, Dominio: Dy =] — 00, 7].

a. Grafique f(z)
b. A partir de la grafica de la funcién f(z) determine las intersecciones con los ejes.
c. Determine el ambito de f(z).

15. Sea f(x) = —vx — 5+ 3, Dominio: Dy = [5, +o0l.

a. Grafique f(x)
b. A partir de la grafica de la funcién f(z) determine las intersecciones con los ejes.

c. Determine el ambito de f(x).
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Soluciones

1. a. Tipo: Traslacion vertical (2 unidades hacia arriba).

b. Grafica:

2. a f(z) =z +3

b. Gréfica:

3. a f(z)=+x—5.
b. Gréfica:

-3
. /
=

4. a. Tipo: Traslacion horizontal (2 unidades hacia la izquierda).
b. Gréfica:

3

2/
/

T 5 2 4 o

.
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10.

11.

<)

Tipo: Traslacion horizontal (6 unidades hacia la derecha).
Gréfica:

flz) =+vz+4.

b. Gréfica:

f(z) =+vz —38.

. Gréfica:

xxxxxx

Tipo: Traslacién horizontal (2 unidades hacia la derecha) y reflexion con respecto al eje y.
Grafica:

4

\
3
2
1

Tipo: Traslacion horizontal (2 unidades hacia la izquierda) y reflexién con respecto al eje x.

b. Gréfica:

T % 7 % % a9 5 2 G o
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12. a. f(z)=+Vx—-T7+2.

b. Grafica:

L T S T S S T

13. a f(a)=v—z+5-3.

b. Grafica:

T

ssssss

14. a. Gréafica:

b. Intersecciones con los ejes:
o I, :(—42,0)
o I,:(0,—4,35)

c. Ambito: [—7, +oo]

15. a. Grafica:

b. Intersecciones con los ejes:

o [.:(14,0)

e I, : Nointerseca al eje y.
c. Ambito: | — oo, 3]
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Anexos

:Desea ver material interactivo?

Ingrese al enlace para conocer mas acerca de la inversa de la funcién lineal
y su comportamiento graficamente.
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